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1. e¢ê x ÷v log2 x = log4(2x) + log8(4x)§K x = .

2. 3²¡���IX xOy ¥§� Ω ²L: (0, 0), (2, 4), (3, 3)§K� Ω þ�:
��:�ål����� .

3. �8Ü X = {1, 2, · · · , 20}§A ´ X �f8§A ����ê��´ 2§
� A �¤k���ü¤ëY���ê§Kù��8Ü A ��ê� .

4. 3 4ABC ¥§BC = 4, CA = 5, AB = 6§K sin6 A

2
+ cos6

A

2
= .

5. � 9 �8Ü A = {a + bi | a, b ∈ {1, 2, 3}}§Ù¥ i ´Jêü .α =
(z1, z2, · · · , z9) ´ A ¥¤k�����ü�§÷v |z1| ≤ |z2| ≤ · · · ≤ |z9|§K
ù��ü� α ��ê� .

6. ®����ncÎ��^c�þ� 3§KÙ	�¥�NÈ� .

7. 3ào>/ ABCD ¥§
−−→
BC = 2

−−→
AD§: P ´o>/ ABCD ¤3²

¡þ�:§÷v
−→
PA + 2020

−−→
PB +

−−→
PC + 2020

−−→
PD =

−→
0 . � s, t ©O�o>

/ ABCD � 4PAB �¡È§K t

s
= .

8. ®�Ä�Xê� 1 �Êgõ�ª f(x) ÷vµf(n) = 8n, n = 1, 2, · · · , 5§
K f(x) ��g�Xê� .
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���!!!)))���KKKµµµ������KKK��� 3 ���KKK§§§÷÷÷©©© 56 ©©©. )))���AAA���ÑÑÑ©©©iii`̀̀²²²!!!yyy²²²LLL
§§§½½½üüü���ÚÚÚ½½½.

9.£££���KKK÷÷÷©©© 16 ©©©¤¤¤3ý� Γ ¥§A ��¶���à:§B �á¶���à
:§F1, F2�ü��:. e

−−→
AF1 ·

−−→
AF2+

−−→
BF1 ·

−−→
BF2 = 0§¦ tan∠ABF1 ·tan∠ABF2�

�.

10.£££���KKK÷÷÷©©© 20 ©©©¤¤¤��¢ê a, b, c ÷v a2 + 4b2 + 9c2 = 4b + 12c − 2§

¦
1

a
+

2

b
+

3

c
����.

11.£££���KKK÷÷÷©©© 20 ©©©¤¤¤�ê� {an} �Ï�úª�

an =
1√
5

[(
1 +
√

5

2

)n

−

(
1−
√

5

2

)n]
, n = 1, 2, · · · .

¦yµ�3Ã¡õ���ê m§¦� am+4am − 1 ´��²�ê.
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2020 年年年全全全国国国高高高中中中数数数学学学联联联合合合竞竞竞赛赛赛加加加试试试（（（B 卷卷卷）））

一一一、、、（（（本本本题题题满满满分分分 40 分分分）））如图，A,B,C,D,E 是圆 Ω 上顺次的五点，满

足
⌢

ABC =
⌢

BCD =
⌢

CDE. 点 P,Q 分别在线段 AD,BE 上，且 P 在线段 CQ 上.
求证：∠PAQ = ∠PEQ.

二二二、、、（（（本本本题题题满满满分分分 40 分分分）））设集合 A = {1, 2, · · · , 19}. 是否存在 A 的非空子
集 S1, S2，满足

(1) S1 ∩ S2 = ∅, S1 ∪ S2 = A；
(2) S1, S2 都至少有 4 个元素；
(3) S1 的所有元素的和等于 S2 的所有元素的乘积？

三三三、、、（（（本本本题题题满满满分分分 50分分分）））给定整数 n ≥ 2. 设正实数 a1, a2, · · · , an, b1, b2, · · · , bn满
足

a1 + a2 + · · ·+ an = b1 + b2 + · · ·+ bn,

且对任意 1 ≤ i < j ≤ n，均有 aiaj ≥ bi + bj . 求 a1 + a2 + · · ·+ an 的最小值.

四四四、、、（（（本本本题题题满满满分分分 50 分分分）））设 a, b 是不超过 12 的正整数，满足：存在常数 C，
使得 an + bn+9 ≡ C (mod 13) 对任意正整数 n 成立. 求所有满足条件的有序数
对 (a, b).
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